SUITES NUMERIQUES
COMPARAISONS ASYMPTOTIQUES

Définition 1 Soient (u,) et (v,,) deux suites réelles.

1. On dit que (u,) est négligeable devant (v,,) et on écrit u,, = o(v,,) s’il existe
une suite (g,,) de limite nulle telle que, a partir d’un certain rang, u,, = €,vp.

En particulier, lorsque (vy,) est a termes non nuls a partir d’un certain rang,

2. On dit que (u,,) est dominée par (v,,) et on écrit u,, = O(v,,) s’il existe une
suite (b, ) bornée telle que, a partir d’un certain rang, w,, = b, vp.

En particulier, lorsque (vy,) est a termes non nuls a partir d’un certain rang,

Up, = O(vy) <= <u"> est bornée

U
3. Ondit que (u,,) est équivalente d (v,,) et on écrit u,, ~ v, s’il existe une suite
(ky,) de limite 1 telle que, a partir d’un certain rang, u,, = k,vy.
En particulier, lorsque (vy,) est a termes non nuls a partir d’un certain rang,

Un

Up ~ Uy = — —— 1
Remarque 1 L u, =o0(vy) = up =0(vy) etu, ~ v, = up = O(vy).
2. uy, = o(1) signifie que u,, —— 0
n——+oo
3. u, ~ 0signifie que la suite (u,,) est nulle a partir d’un certain rang.

4. Siu, ~ vy, alors les suites (uy,) et (v,) ont la méme limite.

Proposition 1 Soient (u,,), (v,), (wy,) et (z,,) quatre suites ne s’annulant jamais telles

que
Uy ~ Uy €tw, ~ x,
Alors,
Unp, v
1. upw, ~ v,r,et— ~ —.
n xn

2. |up| ~ |vgl.
3. Pouro € R*, uyy ~ vy,

n

4. Soitl € R*. u,, —+>£ <~ u, ~ AL
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